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❖ Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 9 σελίδες. 

❖ Να γράφετε μόνο με μπλε ή μαύρο μελάνι. 

❖ Για τα σχήματα μπορείτε να χρησιμοποιήσετε μολύβι. 

❖ Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 

❖ Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 

❖ Μπορείτε να χρησιμοποιήσετε τον πίνακα των τριγωνομετρικών αριθμών 

που βρίσκεται στη σελίδα 10. 

❖ Στην  λύση των ασκήσεων πρέπει να φαίνεται όλη η αναγκαία εργασία.  

Ορθές απαντήσεις χωρίς την παρουσίαση της απαιτούμενης εργασίας, δεν 

θα βαθμολογούνται πλήρως. 

 

 

ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ ΔΟΚΙΜΙΟ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΩΝ  2 

Γ΄ ΤΑΞΗ 

 

 

ΟΔΗΓΙΕΣ: 

 

 

 

 

 

 

 

 

   

         

 

 

 

 

 

 

1. Να βρείτε τα αναπτύγματα με τη χρήση ταυτοτήτων: 
 

(α)  (𝜒 + 7)2 = 

 

 

            (β)  (8𝜒 − 3)(8𝜒 + 3) = 

 

 

 

2. Να αναλύσετε σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τις πιο κάτω παραστάσεις: 
 

(α)   15𝜒 − 15𝜓 = 

 

(β)   𝜒2 − 11𝜒 + 18 = 

 

 

(γ)    𝛼2(𝜒 − 3) − 𝜓2(𝜒 − 3) = 

 

 

(δ)    𝛼2 − 3𝛼𝛽 + 2𝛼 − 6𝛽 = 

 

 

 

3. Να κάνετε τις  πράξεις: 

  𝛼3 − 4𝛼  

  𝛼3  −  8  
 ÷  

  𝛼2 + 2𝛼

2𝛼 − 4
 = 

 

 

 

 

ΜΕΡΟΣ  Α΄ :    Να λύσετε και τις δέκα (10) ασκήσεις. 

                     Κάθε άσκηση βαθμολογείται με  5  μονάδες. 

. 
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4. Δύο  ενυδρεία  σε ένα  υδροπάρκο, έχουν  την ίδια  χωρητικότητα. Το ένα έχει σχήμα κύβου και 

το άλλο ορθογωνίου παραλληλεπιπέδου. Αν η ακμή του πρώτου ενυδρείου είναι 4 m και οι 

διαστάσεις της βάσης του δεύτερου  είναι 8m και 4m , να βρείτε το ύψος του ενυδρείου που έχει 

σχήμα ορθογωνίου παραλληλεπιπέδου. 

 

     

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

5. Στο πιο κάτω σχήμα η  ΒΔ  είναι η διάμεσος του τριγώνου  ΑΒΓ.  Αν  ΓΖ  είναι το ύψος του 

τριγώνου  ΒΓΔ  και  ΑΗ ⊥ ΗΒ, να αποδείξετε ότι  ΑΗ = ΓΖ. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

https://www.google.com/url?sa=i&source=images&cd=&cad=rja&uact=8&ved=2ahUKEwiN15Oa_JjbAhUDPVAKHUUxBi0QjRx6BAgBEAU&url=http://www.fishtanksdirect.com/neoglow-7.5-gallon-pink-cube-tank-kit.aspx&psig=AOvVaw2ElAmoEa-wSaqlspHNIsN0&ust=1527066504684627
https://www.google.com/url?sa=i&source=images&cd=&cad=rja&uact=8&ved=2ahUKEwiIrYng-ZjbAhWRfFAKHSYFAicQjRx6BAgBEAU&url=https://www.indiamart.com/proddetail/fish-tanks-11707723288.html&psig=AOvVaw2No1aGBE5TKO7SeQGSDw55&ust=1527065838961586
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6. Να σημειώσετε ΟΡΘΟ ή ΛΑΘΟΣ , βάζοντας σε κύκλο τον κατάλληλο χαρακτηρισμό. 

 

(α)  Σε κάθε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με  �̂� = 90°, ισχύει  𝜀𝜑𝛣 =  
𝛢𝛤

𝛣𝛤
 .  

 
ΟΡΘΟ/ ΛΑΘΟΣ 

(β)  Αν δύο ευθείες ταυτίζονται , τότε το σύστημα των εξισώσεων έχει  

       άπειρες λύσεις  και ονομάζεται αόριστο. 

 

ΟΡΘΟ/ ΛΑΘΟΣ 

(γ)  Ένα τετράπλευρο που έχει όλες τις πλευρές του ίσες,  είναι τετράγωνο. 

 
ΟΡΘΟ/ ΛΑΘΟΣ 

(δ)  Οι παράγοντες του πολυωνύμου  χ2 − 6χ + 9   είναι οι   𝜒 + 3  και   𝜒 − 3 . 

 
ΟΡΘΟ/ ΛΑΘΟΣ 

(ε)  Η αλγεβρική παράσταση   
    18𝜓   

   𝜓2−6𝜓    
  ορίζεται για  𝜓 ≠ 6. 

 
ΟΡΘΟ/ ΛΑΘΟΣ 

 

7. Δίνονται τα σημεία  Α(2 , 5)  και  Β(10 , 1). 

      (α)  Να βρείτε τις συντεταγμένες του μέσου Μ, του ευθύγραμμου τμήματος ΑΒ. 

            (β)  Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας 𝜀1 που περνά από το σημείο  Α(2 , 5)  και είναι  

                  κάθετη στην ευθεία   𝜀2: 2χ + ψ = 8 . 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

8. Να λύσετε την εξίσωση :                                                                                             

  𝜒2 + 2𝜒 + 1    

 𝜒2 + 2𝜒 − 3   
 −  

    𝜒−1   

1−𝜒
=

   𝜒+2   

𝜒+3
 

 

 

 

 

 
 

 

(β. 2) 

(β. 3) 
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9. Η κλειστή μεταλλική κατασκευή του πιο κάτω σχήματος, χρησιμοποιείται ως αποθηκευτικός 

χώρος για το γάλα.  Η κατασκευή αποτελείται από έναν κύλινδρο με ύψος 6m και έναν κώνο με 

ακτίνα 3m και γενέτειρα 5m . Για σκοπούς ασφάλειας , η κατασκευή στερεώθηκε και από τις 

δύο πλευρές με σχοινί μήκους 10m. Να υπολογίσετε τη γωνία ω που σχηματίζει το σχοινί με το 

έδαφος, όπως φαίνεται στο σχήμα. (Η απάντησή σας να δοθεί κατά προσέγγιση ακεραίου) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

10. Στο πιο κάτω σχήμα το ΑΒΓΔ είναι παραλληλόγραμμο με   𝛢�̂�𝛤 = 30° ,  ΑΓ = ΒΓ,  ΓΖ ⊥ΑΒ  

και Ν το μέσο της ΑΓ. Να προεκτείνετε την πλευρά ΔΓ κατά τμήμα ΓΗ = ΔΓ.  

Να αποδείξετε ότι : 

(α) Το τετράπλευρο ΑΒΗΓ είναι παραλληλόγραμμο. 

(β) Το τρίγωνο ΖΝΓ είναι ισόπλευρο. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

(β. 3) 

(β. 2) 
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1. (α)  Αν ισχύει η σχέση    (2𝛼 + 1)3 −  3(2𝛼 + 3)( 2𝛼 − 3) =   𝛽 + 6 + 8𝛼3 ,                                 

              να αποδείξετε ότι   6𝛼 − 𝛽 =  −22. 

       (β)  Αν  α – χ = 10   και   α2 – βχ – α(χ – β) = 80  , να αποδείξετε ότι  α + β = 8. 

       (γ)  Χρησιμοποιώντας τις σχέσεις   6𝛼 − 𝛽 = −22   και   α + β = 8  , να υπολογίσετε  

             τις τιμές των  α  και  β. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ΜΕΡΟΣ  Β΄ :   Να λύσετε και τις πέντε (5) ασκήσεις. 

                    Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10  μονάδες. 

. 

 

(β. 3) 

(β. 3,5) 

(β. 3,5) 
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2. Δίνεται το τετράπλευρο  ΑΒΓΔ  με κορυφές  Α(2,3)  ,  Β(3,6)  ,  Γ(6,5)  και  Δ(5,2). 

(α)  Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο  ΑΒΓ  είναι ορθογώνιο και ισοσκελές. 

(β)  Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο  ΑΒΓΔ είναι τετράγωνο. 
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3. (α)  Να λύσετε το πιο κάτω πρόβλημα με εξίσωση. 

Το εμβαδόν ενός ορθογωνίου παραλληλογράμμου είναι κατά 10𝑚2 μικρότερο από το διπλάσιο 

του εμβαδού ενός τεραγώνου πλευράς χ.  Αν γνωρίζετε ότι το μήκος του ορθογωνίου είναι 

κατά  5m μεγαλύτερο από την πλευρά του τετραγώνου και το πλάτος του κατά 2m μικρότερο 

από την πλευρά του τετραγώνου, να βρείτε τις διαστάσεις του ορθογωνίου. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

(β)  Αν  3𝛼 + 𝛽 = 5   και   𝛼 ∙ 𝛽 = 3 ,  να αποδείξετε ότι η πιο κάτω παράσταση είναι σταθερή. 

       (
 2𝛼 + 𝛽 

 2
)

2

 +  (
 2𝛼 − 𝛽 

2
)

2

 +   
𝛼2  −  𝛽2 

4
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4. Στο διπλανό σχήμα το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές (ΑΒ = ΑΓ) . Τα σημεία Δ και Ε είναι τα 

μέσα των πλευρών ΑΒ  και ΑΓ αντίστοιχα.  

       (α)  Αν  𝛥𝛦 = (5𝜒 −
1

𝜒
) 𝑐𝑚  και  𝛣𝛤 = 8 𝑐𝑚, να βρείτε τις τιμές του χ. 

       (β)  Να προεκτείνετε τις πλευρές ΑΒ και ΑΓ κατά τμήματα  ΒΖ  και  ΓΝ,  έτσι ώστε  ΒΖ = ΓΝ. 

              Να αποδείξετε ότι οι αποστάσεις των σημείων  Ζ  και  Ν από την πλευρά  ΒΓ  είναι ίσες. 
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5. Ο κύριος Γιάννης είναι κτηνοτρόφος και αποφάσισε να φτιάξει μια κατασκευή για την 

αποθήκευση των σιτηρών. Η κατασκευή αποτελείται από έναν κύλινδρο που έχει ένα 

ημισφαίριο στη μία βάση και έναν κώνο στην άλλη βάση (όπως φαίνεται στο πιο κάτω σχήμα). 

Το εμβαδόν της κυρτής επιφάνειας του κώνου είναι 15π m2 , η γενέτειρα του είναι ίση με  5m 

και το ύψος του κυλίνδρου είναι ίσο με 6m. Ο κύριος Γιάννης για να φτιάξει την πιο κάτω 

κατασκευή θα χρησιμοποιήσει φύλλα λαμαρίνας σχήματος ορθογωνίου, διαστάσεων 2m και 3m.  

            Κάθε φύλλο λαμαρίνας στοιχίζει  €8. 

            (α) Να αποδείξετε ότι η ακτίνα του κυλίνδρου είναι 3m.                                                       (β.2) 

            (β) Να υπολογίσετε:  i.  Πόσα φύλλα λαμαρίνας θα χρειαστεί.                                              (β.7) 

                               ii.  Πόσα θα στοιχίσει η κατασκευή.                                                      (β.1) 
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