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❖ Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 10 σελίδες. 

❖ Να γράφετε μόνο με μπλε ή μαύρο μελάνι. 

❖ Για τα σχήματα μπορείτε να χρησιμοποιήσετε μολύβι. 

❖ Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 

❖ Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 

❖ Μπορείτε να χρησιμοποιήσετε τον πίνακα των τριγωνομετρικών αριθμών 

που βρίσκεται στη σελίδα 10. 

❖ Στη  λύση των ασκήσεων πρέπει να φαίνεται όλη η αναγκαία εργασία.  

Ορθές απαντήσεις χωρίς την παρουσίαση της απαιτούμενης εργασίας, δεν 

θα βαθμολογούνται πλήρως. 

 

 

 

ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ ΔΟΚΙΜΙΟ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΩΝ  1 

Γ΄ ΤΑΞΗ 

  

 

ΟΔΗΓΙΕΣ: 

 

 

 

 

 

 

 

 

   

        

 
 

 

 

 

 

1. Να βρείτε τα αναπτύγματα με τη χρήση ταυτοτήτων: 
 

(α)  (5𝜒 + 2𝜓)2 = 

 

 

             (β)  (𝜒 − 𝜓2)(𝜒 + 𝜓2) = 

 

 

2. Να λύσετε το σύστημα: 

2χ  + 3ψ = − 1 

  χ  +   ψ = − 2 

 

 

 

 

 

 

 

3. Να λύσετε την εξίσωση: 

2𝜒2 + 5χ  − 3 = 0 

 

 

 

 

 

 

ΜΕΡΟΣ  Α΄ :    Να λύσετε και τις δέκα (10) ασκήσεις. 

                     Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 

. 
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4. Να αναλύσετε σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τις πιο κάτω παραστάσεις: 
 

(α)   6𝛼 − 18𝛽 = 

 

(β)   𝜒2 − 100 = 

 

 

(γ)    𝛼2 +  5𝛼 + 6 = 

 

 

(δ)    𝛼2𝜒 −  𝛼2𝜓 +   𝛽2𝜓 −  𝛽2𝜒 = 

 

 

 

 

 

 

5. Δίνεται τετράπλευρο  ΚΛΜΝ  με  ΝΟ = ΟΛ  και  𝛫�̂�𝛮 = 𝛬�̂�𝛭.   Να δείξετε ότι: 

(α)  Τα τρίγωνα  ΚΛΟ  και  ΜΝΟ  είναι ίσα. 

(β)   Το  ΚΛΜΝ  είναι παραλληλόγραμμο. 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

6. Δίνεται κύλινδρος με όγκο 200π cm3 και κύβος με εμβαδόν ολικής επιφάνειας 384 cm2. Αν το 

ύψος του κυλίνδρου είναι ίσο με την ακμή της βάσης του κύβου, να βρείτε το εμβαδόν της 

κυρτής επιφάνειας του κυλίνδρου. 

(Μπορείτε να δώσετε την απάντησή σας συναρτήσει του π). 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

(β.1) 

(β.1) 

(β.1) 

(β.2) 

Κ Λ 

Μ Ν 

Ο 



Σελίδα  3 από 10 

 

7. Για να στηριχτεί η δοκός (ΑΒ) μιας γέφυρας, τοποθετήθηκε στήριγμα σε απόσταση (ΒΓ) από τη 

βάση της, όπως φαίνεται στο σχήμα. Αν ισχύει  𝜎𝜐𝜈�̂� =
5

13
: 

(α) Να υπολογίσετε τους τριγωνομετρικούς αριθμούς  𝜂𝜇�̂�  και  𝜀𝜑�̂�. 

(β) Να βρείτε κατά προσέγγιση ακεραίου το μέτρο της γωνίας ̂ . 

 

     
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

8. Δίνονται οι ευθείες ε1: 𝜓 = (𝜔2 −  2𝜔)𝜒 + 4  𝜅𝛼𝜄 ε2:  3ωχ  +  2ψ  =  8. 

Αν οι ευθείες  ε1  και  ε2  είναι παράλληλες, να υπολογίσετε τις τιμές της παραμέτρου  ω. 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

A 

B Γ 

(β. 4) 

(β. 1) 
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9. (α)  Δίνεται το πολυώνυμο f(x) = x3. 

       Να αποδείξετε ότι f(x + 2) = x3 + 6χ2 + 12χ + 8. 

(β)  Να αποδείξετε ότι το  παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ  με  διαγωνίους  ΑΓ = f(x + 2) - f(x)  και    

       ΒΔ= 6χ (χ + 2) + 8,  είναι ορθογώνιο. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

10. Στο πιο κάτω ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (�̂� = 90°) δίνεται �̂� = 30° , ΑΓ=12cm και ΒΔ η 

διάμεσος του τριγώνου. Αν  Ε και Ζ τα μέσα των  ΔΓ  και  ΒΓ αντίστοιχα: 

(α) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο  ΒΓΔ  είναι ισόπλευρο. 

(β) Να βρείτε το μήκος του ΕΖ. 

(Να δικαιολογήσετε πλήρως τις απαντήσεις σας) 
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1. (α)  Να λύσετε την εξίσωση:    
𝜒−7    

 𝜒2 − 5𝜒 + 4   
 −  

    1   

 4 –𝜒 
=

   𝜒 −3   

𝜒2− 𝜒
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

(β)  Να αποδείξετε ότι η παράσταση: 

     (
  𝜒  

𝜓
 −  1 ) . ( 1 −   

 𝜒2

  𝜒2 −  𝜓2 ) ÷ ( 1 −   
  𝜒  

 𝜒 +  𝜓  
)   είναι σταθερή. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ΜΕΡΟΣ  Β΄ :    Να λύσετε και τις πέντε (5) ασκήσεις. 

                     Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 

. 

 (β. 6) 

(β. 4) 
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2. Δίνεται ισόπλευρο τρίγωνο ΑΒΓ. Στις προεκτάσεις των ΑΓ και ΓΒ παίρνω αντίστοιχα 

τμήματα ΓΔ=ΒΕ.  

(α)  Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα  ΑΒΕ  και  ΒΓΔ  είναι ίσα . 

(β)  Αν  ΔΖ  και  ΕΗ  είναι οι αποστάσεις των σημείων  Δ  και  Ε  από τις πλευρές  ΒΓ  και  

ΑΒ  αντίστοιχα, να αποδείξετε ότι ΕΗ = ΔΖ. 
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3. (α)  Αν οι αριθμοί  α  και  β  έχουν άθροισμα  3  και διαφορά  5 , όπου  α> β ,  να βρείτε την    

       αριθμητική τιμή της παράστασης :   

𝛫 =  𝛼3 − 𝛽3  + 𝛼2𝛽 − 𝛼𝛽2 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

(β)  Δίνεται κανονική τετραγωνική πυραμίδα με πλευρά βάσης   

        ( 𝜒 + 3𝜓 )cm   και  ύψος  (
  3𝜒−𝜓  

2
)cm.  

       Αν ισχύει   𝜒2 +  𝜓2 = 40 ,  να αποδείξετε ότι το απόστημα της  

                         πυραμίδας είναι ίσο με  10cm. 
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4. Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με κορυφές  Α(– 4 , 1)  , Β(– 6 , 5) ,  Γ(– 2 ,7) και μήκος πλευράς 

( ) 40 =  μονάδες.  

(α) Να βρείτε τις συντεταγμένες του μέσου  Μ του  ΑΓ. 

 

 

 

 

 

 

 

(β) Να αποδείξετε ότι η  εξίσωση της διαμέσου  ΒΜ  είναι  χ + 3ψ = 9. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

(γ)  Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο  ΑΒΓ  είναι ισοσκελές. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

(δ)  Να αποδείξετε ότι  ΑΓ ⊥ ΒΜ. 

 

 

 

 

 

 

 

(ε)  Να βρείτε το συν Γ̂ . 

 

(β. 2) 

(β. 2,5) 

(β. 2,5) 

(β. 1,5) 

(β. 1,5) 
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5. Ένα εργοστάσιο θέλει να κατασκευάσει 100 ίδιες πήλινες γλάστρες. Η κάθε γλάστρα 

αποτελείται από ένα τετραγωνικό πρίσμα από το οποίο αφαιρέθηκε ένας κώνος , όπως 

φαίνεται στο πιο κάτω σχήμα. Το εμβαδόν της βάσης του πρίσματος είναι 144cm2 , ο όγκος 

 του κώνου είναι  96π cm3  και το άθροισμα των υψών των δύο στερεών είναι 20cm. 

(α)  Να αποδείξετε ότι η ακτίνα του κώνου είναι  6cm. 

 

 

 

 

 

(β) Η κάθε γλάστρα πρέπει να μπογιατιστεί (βαφτεί) ολόκληρη με 

ειδικό υλικό, το οποίο πωλείται σε συσκευασία αξίας  €15 η κάθε 

μια. Κάθε  συσκευασία καλύπτει επιφάνεια 3000cm2. Να βρείτε το 

συνολικό κόστος μπογιατίσματος των 100 γλαστρών. 

  

 

(β. 8,5) 

(β. 1,5) 
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